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(NP) Integrace uzitim zakladnich vzorci
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2. Integrace substitu¢ni metodou
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(NP) Integrace substitu¢ni metodou
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3. Integrace metodou per partes
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(NP) Integrace metodou per partes
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4. Integrace racionéalni lomené funkce
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(NP) Integrace racionalni lomené funkce
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5. Integrace goniometrickych funkci
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6. Integrace iracionalnich funkci
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7. Vypocet urcitého integralu — dpravou
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8. Vypocet ur¢itého integralu — metoda per partes
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(NP) Vypocet ur¢itého integralu — metoda per partes
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9. Vypocet urcitého integralu — substituéni metoda
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10. Vypoctéte obsah kiivocarého lichobéznika, ktery je ohrani¢en kiivkami:

343
y=a’>—x—6ay=—22+5z+14. [3]
(NP) Vypoctéte obsah kiivoc¢arého lichobéznika, ktery je ohrani¢en kiivkami:
y=a3ay=4r. 8]
22 Inz 1.,

11. Vypoctéte délku oblouku rovinné kiivky y = T o kde 1 <z <e. [4 (e + 1)
s s e I, 1 1. ]

(NP) Vypoctéte délku oblouku rovinné kiivky y = X 73 Inz, kde 1 <z < 3. 2+ 3 In3

12. Vypoctéte objem rotacniho télesa, které vznikne rotaci rovinného obrazce ohrani¢ené¢ho zadanymi
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kiivkami kolem osy z. K¥ivky jsou dany rovnicemi y = 22, y = 1 — 2. [

(NP) Vypoctéte objem rotacniho télesa, které vznikne rotaci rovinného obrazce ohrani¢eného zadanymi
kiivkami kolem osy z. Kfivky jsou dany rovnicemi zy =4, x =1, z =4 ay = 0. [127]

(NP) Vypoctéte objem rotacniho télesa, které vznikne rotaci rovinného obrazce ohrani¢eného zadanymi

2
,r=0,z=1ay=0. {271'(1—)]
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13. Vypoctéte obsah plasté rotacniho télesa, které vznikne rotaci rovinného obrazce ohrani¢eného za-

kiivkami kolem osy y. Kfivky jsou dany rovnicemi y = e™*

56
danymi kiivkami kolem osy z. Kfivky jsou dany rovnicemi y? = 4z, 0 < x < 3. [371]

14. Stanovte defini¢ni obor funkce f a zakreslete jej.
a) f(z,y) = /1 - (22 +y)* (NP) flz,y) =2y —a* + 5z —

33‘2 2

b) f(w.9) = T3
[a) D(f) = {(z,y) €Ey: —2® —1<y < —z?+1}; b) D(f) = {(2,y) € Ex: y > 2> N > y°};
(NP) D(f) =E2\ {(2,y) € Eo: y =z Ay = —x}; (NP) D(f) = {(z,y) € E2: 2* + y* < 2}N
N({(z,y) EBary > —5- Az >0 U{(z,y) €EEa: y < —5- Az < 0}) U
U{(:L‘,y)EEQ:ygi/\a}>0}u{(x,y)EEQ:yZ%/\x<O}]

(NP) f(z,y) = arcsin(1 — 22 — y?) + arcsin(2zy)
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15. Vypoctéte parcidlni derivace prvniho fadu danych funkei.
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16. Vypoctéte vSechny parcialni derivace druhého fadu danych funkei.
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17. Vypoctéte vSechny pozadované derivace danych funkei.
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18. Napiste Tayloriv polynom stupné n pro funkci f(z,y) v bodé A.
a) z=e"siny, A=10,0], n=3
b) z = sin(zy), A =0, E], n=2
2 [a)

1 1
y+ay+ 59621/ - gy?’; b) gw +a(y - ;)]

19. Vypoctéte parcidln{ derivace prvniho Fadu sloZenych funkei.

a) z=u+0v% u=a?+siny, v=In(r+y)

b) z = u?v — v?u, u = xcosy, v=Tsiny

[a) 2 =2x + In(z +y), z, = cosy + In(z + y);

r+y r+y

b) 2, = 3z siny cosy(cosy — siny), z, = z3(siny + cos y)(1 — 3siny cos y)]

20. Ur¢ete prvni parcialni derivacefunkce z = f(x,y) zadané implicitné.

a) cos(ax + by — cz) = k(ax + by — cz)
b)x+y+z=¢"



21. Naleznéte te¢nou rovinu a normalu v bodé A plochy z = f(x,y) zadané implicitné danou rovnici.

a) 2 + 9y +22-49=0, A=[2,-6,7]
b) (22 — 2®)xzy —y® =5, A=11,1,2]

[a) 710 22— 6y +32—49=0, ni:ax=2+4t, y=—6—12t, z = 3 + 6t,
To: 20 —6y—32—49=0, ne: r=24+4t, y=—6—12t, 2 = -3 — 6¢,
b)r: 2z +y+112—25=0, n: x=1+2t, y=1+1t, 2 =2+ 11¢]

22. Naleznéte lokélni extrémy danych funkei.
a) z=x,y—2? —y+6x+3
b) z = 223 + xy? + 522 + o2
c) z zln%+21ny+ln(12—af—y)

[ a) [4,4] — lok. max.; b) [—1,2] — neni, [0,0] — lok. min., [~1,—-2] a [~2,0] — lok. max.;
c) [3,6] — lok. max.]

(NP) Naleznéte vazané extrémy dané funkce pii dané podmince.
a) z=x+2y; podm. 22 +3%> =5
1 1
b) z=—+4+ —; podm. x +y =2
r y

[a) [1,2] —lok. max., [—1,—2] —lok. min.; b) [1, 1] — lok. min.]

(NP) Naleznéte absolutni (globélni) extrémy danych funkei.
a) z = 22 + 22y — 4x + 8y; na obdélniku 0 <z <1, 0<y <2
b) z = 2% — 2y + 9%, M je uréena nerovnici |z|+ |y| < 1
c) z = 22 + y> — 12z + 16y; na oblasti dané nerovnici 2 + y? < 25

[a) [1,2] — abs. max., [1,0] — abs. min.; b) [0, 1], [0,—1], [1,0], [-1,0] — abs. max.,
[0,0] — abs. min.; c) [3, —4] — abs. min., [—3,4] — abs. max.]
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